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. Zij F : R? — R3 een vectorveld gedefinieerd door:
F(z,y,2) = ayzi+ 2y + (z + y)k
Bepaal

a) div F
b) rot F
c¢) div rot F
. Gegeven zijn de vergelijkingen
0 = F(x,y,z,u,v)=xz+y+z+u+two
0 = G(z,y,2,u,v) =z + v
a) De impliciete functiestelling stelt dat er een functie f(z,y,z) bestaat, zodat
u= f(z,y, z) in een omgeving van P als...
b) Bepaal (%)%Z in het punt P = (z,y, z,u,v) = (0,0,0,0,1)
A
fla,y.z) =ay —a® —y? = 2% + 1
a) Lokaliseer en classificeer de extreme punten.
Laat het domein van f nu beperkt zijn tot de eenheidsbol
D? = {(x,y,2) € R3: 2% + 92 + 22 < 1}
b) Bepaal opnieuw de extreme waarden van f door de rand van het domein te
bestuderen met behulp van Lagrange multiplicatoren.

. De tweede orde Taylor-benadering van een functie f(z) rond het punt x = a is
gegeven door

F() ~ (@) + @)z — ) + o f (@)~ a)?

a) Wat is het analogon voor een functie f(z,y) van 2 variabelen?
b) Geef de tweede orde Taylor-benadering van f(z,y) = /= + 2y rond het punt
(1,1).
. Stel dat de hoogte van een heuvellandschap is gegeven door
h(z,y) =1 — 22t — 2 + (2* + 9?)?
a) Op welke plaatsen is de grond horizontaal?

tip: zet u = 2* 4+ y2. Dan volgt uit de kettingregel dat

dh 0w, OJOu,

b) Stel je staat op het punt (x,y) = (%, %) en gooit een emmer water leeg. Langs

welke curve in het (x,y)-vlak zal het water stromen?

c) en tot waar?



